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Cramer

1
设 AX = b 是一个线性方程组，其中 A = (aij)n×n 是 n 阶方阵、
b = (bj)n×1。若该方程组的系数矩阵行列式 detA 不为 0，则方程组有
唯一解：

xj =
detDj

detA , j = 1, . . . , n,

其中 detDj 是一个 n 阶行列式，它是将 detA 第 j 列换成由方程组常
数项 b1, . . . , bn 组成的列得到的行列式，即

detDj =

∣∣∣∣∣∣∣∣∣
· · · a1,j−1 b1 a1,j+1 · · ·
· · · a2,j−1 b2 a2,j+1 · · ·
...

...
...

...
...

· · · an,j−1 bn an,j+1 · · ·

∣∣∣∣∣∣∣∣∣ .
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Cramer

1
证明：坐标平面中任意 n+ 1 个横坐标两两不同的点可以唯一确定一个
次数不超过 n 的多项式函数。

2
证明：过平面上不共线的 3 点 Pi(xi, yi), i = 1, 2, 3 的圆方程为∣∣∣∣∣∣∣∣

x2 + y2 x y 1
x21 + y21 x1 y1 1
x22 + y22 x2 y2 1
x23 + y23 x3 y3 1

∣∣∣∣∣∣∣∣ = 0.
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